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, 1., : ,
1. RésoudredansCenposantZ = i I"équatiorenz: (z +1)" +2(z —4)" = 0 (n € N¥).
zZ—1

2. a/Montrerquel'applicationf: C\ {i} — C~ {1}

z+1
z .
zZ—1
estunebijection.L’applicationf™: C~\ {i} — Cx\ {1}
z — [f@I

peut-elleétreunebijectionsi n estun entiernatureldifférentde 1 ? (utiliser 'exercicel.)

b/ Détermineret repesentegraphiquemendansle plan complee 'ensembledesz = = + iy € C
telsque f(z) soitréel.

c/ Détermineret repiesentegraphiqguementlansle plan complexe 'ensembledesz = z + iy € C
telsque f(z) soitimaginairepur.

3. Soitle polynomeP = (X +1)® + (X —1)° —2X?* — 2.
a/ Montrerque0 estracinede P. Avecquellemultiplicité?

b/ Calculer(1 + i)? et (1 — 4)?; endéduire(1 + 7)® et (1 — i)®. Quelleestla valeurde P(i) ? En
remarquantiue P esta coeficientsréels,quepeut-onendéduirepour P(—i)?

c/ DévelopperP. Pourquoisavait-ondéja, d’apresal etb/, que P estdivisible par X?(X? + 1) ? Fac-
toriser P dansR[X] etdansC[X].
—3u, — 2

4. Soitla suite(uy),,. définieparuy = 0 etu, 1 = 5
Up —

a/Montrerquevn € N, u,, < 1.

b/ Montrerque(uy,),, . €stcroissanteEn déduireque(u,),,. converge.

Up —

¢/ Onposev, =

1 o .
5 Montrerque(v,,),, . €Stunesuitegéonetriquedonton donnerde premier
termeetlaraison.Calculeru,, enfonctiondew,,, endéduireu,, enfonctionden etla limite dela suite

(un)neN'



